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在考试开始前请勿打开本考卷，仔细阅读下述注意事项。 

请填写考试编号与姓名。 

 

注意事项 

 

1. 考卷共3页。 

2. 答题纸为单面1张。 

3. 若发现本考卷存在印刷不清晰、缺页、错页或答题纸污损时，请举手告知监考老师。 

4. 考卷上共有3大项必答题目。 

5. 答题纸上请同样填写准考证号与姓名。 

6. 答题时请务必使用黑色铅笔，将答案填写在答题纸指定栏中。 

7. 考卷上可书写笔记或计算草稿等。 

8. 考试结束时，请再次确认准考证号、姓名，并按照监考老师指示提交答题纸与考卷。 

 

  

准考证号 姓名 

 

 

 

 



 

  



-1- 

 

  1    等差数列 {𝑎𝑛} 满足以下( A )、( B )两个条件： 

 

(A)   𝑎6 = 12 

(B)   𝑎15 = 5𝑎3 

 

(1)  求数列 {𝑎𝑛} 的首项和公差，并用含 𝑛 的代数式写出表示数列第 𝑛 项 𝑎𝑛 的值。 

 

(2)  求 {𝑎𝑛} 从首项到第 10 项的和。 

 

(3)  已知：在群数列中，第 1 群中的 2𝑎1 有 1 个，第 2 群中的 2𝑎2 有 2 个，第 3 群中的 

2𝑎3 有 3 个……第 𝑚 群 ( 𝑚 = 1, 2, 3, ⋯ ) 中的 2𝑎𝑚 有 𝑚 个。如下所示： 

 

       第 1 群    第 2 群       第 3 群           第 4 群           … 

         2𝑎1       |  2𝑎2  ,    2𝑎2   |  2𝑎3  ,    2𝑎3  ,    2𝑎3   |  2𝑎4  ,    2𝑎4  ,    2𝑎4  ,    2𝑎4   |  2𝑎5  , ⋯ 

 

    假设第 𝑚 群的末项为 𝑏𝑚，则第 1 群的末项为 𝑏1，第 2 群的末项为 𝑏2，第 3 群的

末项为 𝑏3 ……以此类推。 

(ⅰ)   用含 𝑚 的代数式写出表示数列第 𝑚 项 𝑏𝑚 的值。 

(ⅱ)   用含 𝑚 的代数式写出 𝑏1 + 𝑏2 + 𝑏3 ⋯ + 𝑏𝑚 的值。 

(ⅲ)   若从首项 2𝑎1 开始计算，则 𝑏𝑚 为第几项。 

(ⅳ)   求从 2𝑎1 到 𝑏𝑚 的和。 
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  2    平面 𝑥𝑦 上有两个圆： 

 

𝐶1: 𝑥2 + 𝑦2 − 2𝑥 − 6𝑦 + 9 = 0, 

𝐶2: 𝑥2 + 𝑦2 − 8𝑎𝑥 − 6𝑎𝑦 + 21𝑎2 = 0（𝑎 为正常数） 

 

     𝐶1 的中心为 A，𝐶2 的中心为 B。 

 

(1)   用 𝑎 来表示线段 AB 的长度。 

(2)   求当 𝐶1、𝐶2 外切 时的 𝑎 可取到的所有值。 

(3)   设 𝑎 的值为（2）中求得的最大值： 

(ⅰ)   求：𝐶1 和  𝐶2 的切点坐标。 

(ⅱ)   求：与 𝐶1 和 𝐶2 同时相切的直线方程。 

(iii)   求：(ii)中求得的直线围成的图形面积。 
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  3    已知：平面 𝑥𝑦 的原点为 O，平面 𝑥𝑦 上有椭圆 𝐶1 和双曲线 𝐶2，表达式如下： 

 

椭 圆 𝐶1 ∶  
𝑥2

8
+

𝑦2

2
= 1, 

双曲线 𝐶2 ∶  
𝑥2

4
− 𝑦2 = 𝑘   （𝑘 为正常数） 

 

(1)   求 𝐶1 的长轴长度、短轴长度，以及焦点的坐标； 

(2)   设 𝐶2 的渐近线和 𝐶1 的交点中，位于第 1 象限的点为 A，求 A 点的坐标； 

并求通过 A 点的 𝐶1 的切线 𝑙 的方程； 

(3)   假设 𝐶2 通过(2)中求得的 𝑙 与 𝑥 轴的交点， 

(ⅰ)   求 𝑘 的值。 

(ⅱ)   设 𝐶2 上的一点为 P，OP＝ 𝑝。𝐶2 的焦点为 F、F ́ ，用 𝑝 来表示 2条线段长度

的乘积 PF・PF ´。 

 

 


